
 

 
 
 

โครงงานคณิตศาสตร์ 
เร่ือง การหาพื้นท่ีรูป n เหลี่ยมด้านเท่ามุมเท่าท่ีแนบในวงกลม 

2 2 0x y Ax By C      
 

โดย 
เด็กหญิงฐิดาภา ปกครองบ้าน 
เด็กหญิงเมธาพร     ประสพ 
นางสาววนัสนันท์     ผัดกันตุ้ย 

 
ครูท่ีปรึกษา 

นายอาหนึ่ง ชูไวย 
นางรัตติยา วงศ์วุฒิ 

  
 

รายงานฉบับนี้เป็นส่วนประกอบของโครงงานคณิตศาสตร์  
ประเภท การสร้างทฤษฎีหรือค าอธิบาย ระดับ มัธยมศึกษาตอนต้น 

โรงเรียนเทิงวิทยาคม ต.เวียง อ.เทิง จ.เชียงราย 57160  
ส านักงานเขตพื้นท่ีการศึกษามัธยมศึกษา เขต 36 (เชียงราย – พะเยา) 

เนื่องในงานแข่งขันทักษะความสามารถทางวิชาการของนักเรียน 
ประจ าปีการศึกษา  2561 



ก 

 

โครงงานประเภทการสร้างทฤษฎีหรอืค าอธิบาย  
เรื่อง การหาพ้ืนที่รูป n เหลี่ยมด้านเท่ามุมเท่าที่แนบในวงกลม 

2 2 0x y Ax By C      

 
คณะผูศ้ึกษา 

 

ครูท่ีปรึกษา 
1. นายอาหนึ่ง   ชูไวย 
2. นางรัตติยา วงศ์วุฒิ 
  

ระดับการศึกษา    มัธยมศึกษาตอนต้น 
สถานศึกษา          โรงเรียนเทิงวิทยาคม อ าเภอเทงิ จังหวัดเชียงราย 57160  
ปีการศึกษา          2561 
 

บทคัดย่อ 

  การศึกษาในครั้งนี้ มีจุดมุ่งหมายเพื่อศึกษาสูตรการหาพื้นที่รูป n  เหลี่ยมด้านเท่ามุมเท่าที่แนบใน
วงกลมที่มีสมการรูปแบบทั่วไปเป็น 2 2 0x y Ax By C      ผลการศึกษาพบว่า พื้นที่มีค่าเท่ากับ

 2 21 360
4 sin

8
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 และขนาดของมุมแต่ละมุมของรูป n  เหลี่ยมด้านเท่ามุมเท่ามีขนาด 

 
1

2 180n
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1. เด็กหญงิฐิดาภา ปกครองบ้าน 
2. เด็กหญิงเมธาพร ประสพ 
3. นางสาววนัสนันท์ ผัดกันตุ้ย 
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กิตตกิรรมประกาศ 

 การศึกษาโครงงานคณิตศาสตร์ประเภทสร้างทฤษฎีหรือค าอธิบาย เรื่อง การหาพื้นที่รูป n เหลี่ยม
ด้านเท่ามุมเท่าที่แนบในวงกลม 2 2 0x y Ax By C      เล่มนี้ ส าเร็จลุล่วงโดยได้รับความอนุเคราะห์
อย่างดีจากครูอาหนึ่ง ชูไวย และครูรัตติยา วงศ์วุฒิ ซึ่งได้กรุณาให้ค าปรึกษาแนะน าแนวคิดวิธีการและสละ
เวลาอันมีค่าแก้ไขข้อบกพร่องของเนื้อหา และส านวนภาษาด้วยความเอาใจใสอย่างดียิ่ง คณะผู้ศึกษาขอกราบ
ขอบพระคุณเป็นอย่างสูง ณ โอกาสนี้ 
 ขอขอบพระคุณคณะผู้บริหารโรงเรียนเทิงวิทยาคมทุกท่าน หัวหน้ากลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 
และคณะครูในกลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ โรงเรียนเทิงวิทยาคมทุกท่านที่ให้การสนับสนุนการด าเนิน
การศึกษาโครงงานเล่มนี้จนส าเร็จด้วยดี  
 คุณค่าและสารัตถประโยชน์ อันพึงมาจากโครงงานคณิตศาสตร์เล่มนี้ในครั้งนี้ คณะผู้ศึกษาขอน้อม
เป็นเครื่องบูชาพระคุณแด่ บิดา มารดา ตลอดจนครูอาจารย์ทุกท่าน ที่ประสิทธ์ิประสาทวิชาความรู้แก่คณะ   
ผู้ศึกษาตลอดมา 

คณะผู้ศึกษา 

 

 

 



ค 

 

 

สารบัญ 

เรื่อง  หน้า 
บทคัดย่อ       
กิตติกรรมประกาศ 
บทท่ี 1 บทน า 
          ที่มาและความส าคัญของโครงงาน     
 จุดประสงค์ของการศึกษา        
 ขอบเขตของการศึกษา        
 นิยามศัพท์เฉพาะ 
           กรอบแนวคิดการศึกษา 
บทท่ี 2 เอกสารและงานวิจัยท่ีเกีย่วข้อง       
บทท่ี 3 วิธีการด าเนินโครงงาน        
บทท่ี 4 ผลการศึกษา        
บทท่ี 5 สรุปผลการศึกษาและข้อเสนอแนะ     

ก 
ข 
1 
1 
1 
1 
2 
2 
3 
6 
7 
11 

 ผลการศึกษาจากการด าเนินโครงงาน     
 ข้อเสนอแนะจากการด าเนินการศึกษาโครงงาน     
บรรณานุกรม          
ภาคผนวก 
               ภาคผนวก ก ประวัติผู้จัดท า 
               ภาคผนวก ข ประมวลภาพการด าเนินการศึกษา 

 

          

11 
11 
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สารบญัตาราง 
ตาราง  หน้า 
ตารางที ่1  ตารางการด าเนินงาน       6 

   

   

   

   

 



จ 

 

สารบญัภาพ 
ภาพ  หน้า 
ภาพที่ 1 กรอบแนวคิดการศึกษา 2 
ภาพที่ 2 รูปวงกลมตามสมการวงกลมที่ก าหนดจุดศูนย์กลางต่างๆ กนั 3 

ภาพที่ 3 กราฟของสมการวงกลมที่มจีุดศูนย์กลาง  ,h k  คือ ,
2 2

A B 
  

 
 และรัศมี R  4 

ภาพที่ 4 ความสัมพันธ์ของด้านของรูปสามเหลี่ยมมมุฉากทีเ่กิดเป็นอตัราส่วนตรีโกณมิติ 5 
ภาพที่ 5 แนวคิดการสร้างรปู n  เหลี่ยมด้านเท่ามุมเท่า โดยที่ 3n   ที่แนบในรูปวงกลมรัศมี 

R  ใดๆ 
7 
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บทที่ 1  
บทน ำ 

ท่ีมำและควำมส ำคัญ 

คณิตศาสตร์เป็นศาสตร์ที่เกี่ยวข้องกับชีวิตประจ าวันของทุกคน โดยคนส่วนใหญ่มักมีความคิดว่า 
คณิตศาสตร์เป็นเรื่องยากต่อการท าความเข้าใจและไม่อยากศึกษาต่อ อันเนื่องจากความคิดที่ว่า คณิตศาสตร์
เป็นเรื่องของหลักการทฤษฎีมีความซับซ้อน และไม่น่าสนใจ 

การหาพื้นที่รูป n  เหลี่ยมด้านเท่ามุมเท่าต่างๆ มักเปน็ปัญหาที่น่าสนใจและนิยมสร้างรูปที่ต้องการหา
นั้นแนบในรูปวงกลม เพราะสามารถหาพื้นที่จากการประยุกต์แบ่งมุมที่จุดศูนย์กลางของวงกลมซึ่งมีขนาด    
360 องศา ได้  

ด้วยเหตนุี้คณะผู้ศึกษาจึงมีความสนใจศึกษาการหาพื้นที่รูป n  เหลี่ยมด้านเท่ามุมเท่าต่างๆ ที่แนบใน
สมการวงกลมในรูป 2 2 0x y Ax By C       

 

วัตถุประสงค์ 

  1. เพื่อศึกษาสูตรการหาพื้นที่รูป n  เหลี่ยมด้านเท่ามุมเท่า โดยที่ 3n   ที่แนบในวงกลมที่มีสมการ
รูปแบบทั่วไปเป็น 2 2 0x y Ax By C      
 
ผลท่ีคำดว่ำจะได้รบั 

  1. ไดสู้ตรการหาพื้นที่รูป n  เหลี่ยมด้านเท่ามุมเท่า โดยที่ 3n   ที่แนบในวงกลมที่มีสมการรูปแบบ
ทั่วไปเป็น 2 2 0x y Ax By C       
 2. ได้พัฒนาเจตคติที่มีตอ่วิชาคณิตศาสตร์ 
 
ขอบเขตกำรศึกษำ 

 ขอบเขตกำรศึกษำดำ้นเนื้อหำ 

 การศึกษาค้นคว้าในเรื่องนี้ มุ่งศึกษาศึกษาการหาพื้นที่รปู n  เหลี่ยมด้านเท่ามุมเท่า โดยที่ 3n       
ที่แนบในวงกลมทีม่ีสมการรูปแบบทั่วไปเป็น 2 2 0x y Ax By C      

 ขอบเขตดำ้นระยะเวลำ  

  เดือนกรกฎาคม 2561 – เดือนกันยายน 2561 
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นิยำมศัพท์เฉพำะและสัญลักษณ์ท่ีใช้ในกำรศึกษำ 

สูตรค ำนวณ หมายถึง สูตรการหาพื้นที่รปู n  เหลี่ยมด้านเท่ามุมเท่า โดยที่ 3n   ที่แนบในวงกลมที่มี
สมการรปูแบบทั่วไปเป็น 2 2 0x y Ax By C      

 

กรอบแนวคิดกำรศึกษำ       
 

 

 

 

 

 

 

    

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 

ศึกษาสูตรการหาพ้ืนท่ีรูป n เหลี่ยมดา้นเท่ามุมเท่าท่ีแนบในสมการวงกลม 

สมการวงกลมในรูปแบบ 
 

 

ศึกษาความสัมพันธ์ของกำรแบ่งมุมท่ีจุดศูนย์กลำง
ของวงกลมเพื่อใช้ในกำรสรำ้งรูป n เหลี่ยมด้านเท่า
มุมเท่า 

ศึกษำกำรหำพ้ืนท่ีของรูป n เหลี่ยมด้านเท่ามุมเทา่ ท่ีแนบในวงกลม ในรูป 
 

 

ภำพท่ี 1 กรอบแนวคิดกำรศึกษำ 

ข้อค้นพบจากการศึกษา 

ได้ความสัมพันธ์ของกำรแบ่งมุมท่ีจุดศูนย์กลำงของ
วงกลมเพื่อใช้ในกำรสร้ำงรูป n เหลี่ยมด้านเท่ามมุเท่า 
 

ได้สูตรกำรหำพื้นท่ีของรูป n เหลี่ยมดา้นเท่ามุมเทา่ ท่ีแนบในวงกลม ในรูป 
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บทที่ 2 
เอกสำรที่เก่ียวข้อง 

             ในการด าเนินการศึกษาโครงงาน เรื่อง การหาพื้นที่รูป n  เหลี่ยมด้านเท่ามุมเท่า โดยที่ 3n   ที่
แนบในวงกลมที่มีสมการรูปแบบทั่วไปเป็น 2 2 0x y Ax By C      คณะผู้ศึกษาได้ค้นคว้าเอกสารที่
เกี่ยวข้องโดยล าดับเนื้อหาที่เป็นสาระส าคัญดังต่อไปนี้  
  1. วงกลม 

2. อัตราส่วนตรีโกณมิต ิ
ซึ่งแต่ละหัวข้อมีรายละเอียด ดังนี้ 

1. วงกลม 
นิยาม วงกลม คือ เซตของจุดทกุจุดบนระนาบที่อยูห่่างจากจุดคงทีจุ่ดหนึ่ง เป็นระยะทางเท่ากัน 
จุดคงที่คือจุดศูนย์กลางของวงกลม  ใช้เป็นพิกัด ( h ,k) 
ระยะทางคงที่คือรัศมีของวงกลมใช้เป็น  r 
                                                                                                    
 
                                                                                                           
                                                                                                                                                                                                       
 
 
 
 
 
 

ภำพท่ี 2 รูปวงกลมตำมสมกำรวงกลมท่ีก ำหนดจุดศูนย์กลำงต่ำงๆ กัน 

เมื่อกระจายเทอม ก าลงัสอง จะไดส้มการวงกลมเป็น                           

ให้  -2h   = D    ;   -2k  = E        ;             F 
จะได้สมการวงกลมรูปแบบทั่วไปเป็น                     
โดย            

  
              

 

  
 

 
 
 
 
 
 

x 

y 

x 

          

สมการของวงกลมเมื่อ จุดศูนย์กลางอยู่ทีจุ่ด (0 , 0)  

(   )  (   )      

สมการของวงกลมเมื่อ จุดศูนย์กลางอยู่ทีจุ่ด (h , k)  
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จากสมการวงกลมที่มรีูปแบบทั่วไป คือ 2 2 0x y Ax By C      
ซึ่งจากรปูแบบดงักล่าวท าให้ได้ว่า 

   2 2x Ax y By C       0  
2 2 2 2

2 22 2

2 2 2 2 2 2

Ax A A By B B
x y C

          
                              

   0  
2 2 2 2

2 2 2 2

A B A B
x y C

       
            

       
   0  

2 2

2 2

A B
x y

   
     

   
   

2 2

2 2

A B
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2 2
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A B
C   
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x y
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A B C   
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4

A B C  
 
 
 

 

2 2
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A B
x y

      
          
      

   

2
2 2 4

2

A B C  
 
 
 

 

ซึ่งจะได้จุดศูนย์กลาง  ,h k  คือ ,
2 2

A B 
  
 

 และ 
2 2 4

2

A B C
r

 
   

‘ 
 
 
 
 
 
 
 

ภำพท่ี 3 กรำฟของสมกำรวงกลมท่ีมีจุดศนูย์กลำง  ,h k  คือ ,
2 2

A B 
  
 

 และรัศมี R  

 
ซึ่งในรายงานการศึกษาเล่มนี้ จะใหร้ัศมี r แทนด้วย R  
 
 
 
 
 

 



5 
 

2. อัตรำส่วนตรีโกณมิต ิ
ให้  ABC  เป็นรปูสามเหลี่ยมมุมฉาก  ที่มมีุม  C  เป็นมุมฉาก 

 

 

 

ภำพท่ี 4 ควำมสัมพันธ์ของดำ้นของรูปสำมเหลี่ยมมุมฉำกท่ีเกิดเป็นอัตรำส่วนตรีโกณมิติ 

      จากรปูจะได ้ sin A =   
c

a    ,   cos B      =     
c

a      

             sin A  =  cos B    

                     

        cos A =   
c

b    ,   sin B      =     
c

b    

       

          cos  A  =   sin B 

        tan A =   
b

a    ,   tan B     =     
a

b   

          =   
a

b

1       

   

          tan A  =  
Btan

1     

 
กฎของไซน์ (The Law of Sine) 

ในรูปสามเหลี่ยม ABC  ใดๆ  ถ้า a, b และ c  เป็นความยาวของด้านตรงข้ามมมุ  A, B และ C 
ตามล าดับ แล้วจะได้ความส าพันธ์ดังนี ้

   
a

Asin    =    
b

Bsin    =   
c

Csin  
 

หรือ  

   
A

a

sin
   =    

B

b

sin
   =   

C

c

sin
 

 

A

B

C
b

ac
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บทที่ 3 
วิธิกำรด ำเนินกำรศึกษำ 

1. ตำรำงกำรด ำเนินงำน 
ตำรำงท่ี 1 ตารางการด าเนินงาน 

ท่ี วัน เดือน ปี กิจกรรม กำรด ำเนินกำรศึกษำ ผู้รับผิดชอบ 
1 3-10 ก.ค. 2561 คัดเลือกหัวข้อโครงงาน คณะผู้ศึกษาทุกคน 
2 11-15 ก.ค. 2561 ส่งหัวข้อโครงงานปรึกษาครูทีป่รกึษา คณะผู้ศึกษาทุกคน 
3 16-20 ก.ค. 2561 ก าหนดแนวทางและขอบเขตของการศึกษา

ร่วมกับครูที่ปรึกษา 
คณะผู้ศึกษาทุกคนและ
ครูที่ปรึกษา 

4 21-23 ส.ค. 2561 ทบทวนความรูเ้บื้องต้นเกี่ยวกบัก าลังสอง
สมบรูณ์สองตัวแปรและสมการวงกลมในรูป 

2 2 0x y Ax By C      

คณะผู้ศึกษาทุกคนและ
ครูที่ปรึกษา 

5 24-25 ส.ค. 2561 ศึกษารูปแบบความสัมพันธ์ของการแบ่งรูป 
n  เหลี่ยมด้านเท่ามุมเท่า 

คณะผู้ศึกษาทุกคนและ
ครูที่ปรึกษา 

6 25-26 ส.ค. 2561 ทบทวนความรูเ้บื้องต้นเกี่ยวกบัอัตราส่วน
ตรีโกณมิต ิ

คณะผู้ศึกษาทุกคนและ
ครูที่ปรึกษา 

7 27-31 ส.ค. 2561 หาสูตรการหาพื้นที่ของรปู n  เหลี่ยม    
ด้านเท่ามุมเท่าต่างๆ ที่แนบในสมการวงกลม
ในรูป 2 2 0x y Ax By C      

คณะผู้ศึกษาทุกคนและ
ครูที่ปรึกษา 

8 1-5 ก.ย. 2561 สรปุการศึกษารวบรวมข้อค้นพบความรู้ 
ทฤษฎี หลักการ แนวคิด ระเบียบวิธี และ
ผลลัพธ์จากการศึกษาต่อครทูี่ปรึกษา     
เพื่อรบัการวิพากษ์และแก้ไขจากครูทีป่รกึษา 

คณะผู้ศึกษาทุกคน 

9 6-10 ก.ย. 2561 จัดพิมพร์ูปเลม่โครงงาน คณะผู้ศึกษาทุกคน 
10 11-15 ก.ย. 2561 จัดท าบอร์ดน าเสนอโครงงานและแผ่นพับ

แนะน าโครงงาน 
คณะผู้ศึกษาทุกคน 

 
ล ำดับกำรด ำเนินกำรศึกษำ 

  1. ศึกษาสูตรการหาพื้นที่ของรปู n  เหลี่ยมด้านเท่ามุมเท่า โดยที่ 3n   ที่แนบในรูปวงกลมใดๆ  
2. ศึกษาสูตรการหาพื้นที่ของรปู n  เหลี่ยมด้านเท่ามุมเท่า โดยที่ 3n   ที่แนบในรูปวงกลมใดๆ     

ที่มีสมการรูปแบบทั่วไปเป็น 2 2 0x y Ax By C      
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R
R



l

บทที่ 4 
ผลกำรด ำเนินกำรศึกษำ 

  จากผลการด าเนินการศึกษาโครงงานประเภทสร้างทฤษฎีหรือค าอธิบาย เรื่อง การหาพื้นที่รูป n  
เ ห ลี่ ย ม ด้ า น เ ท่ า มุ ม เ ท่ า  โ ด ย ที่  3n   ที่ แ น บ ใ น ว ง ก ล ม ที่ มี ส ม ก า ร รู ป แ บ บ ทั่ ว ไ ป เ ป็ น 

2 2 0x y Ax By C      ในครั้งนี้ คณะผู้ศึกษาได้ผลการศึกษาแบ่งเป็น 2 ตอน ตามล าดับดังนี ้
ตอนที่ 1 การศึกษาสูตรการหาพื้นที่ของรูป n  เหลี่ยมด้านเท่ามุมเท่า โดยที่  3n   ที่แนบใน        

รูปวงกลมใดๆ 
ตอนที่ 2 การศึกษาสูตรการหาพื้นที่ของรูป n  เหลี่ยมด้านเท่ามุมเท่า โดยที่ 3n   ที่แนบใน        

รูปวงกลมใดๆ ที่มี สมการรูปแบบทั่วไปเป็น 2 2 0x y Ax By C      
ซึ่งแต่ละตอนมีรายละเอียดดังต่อไปนี้ 

ตอนท่ี 1 กำรศึกษำสูตรกำรหำพ้ืนท่ีของรูป n  เหลี่ยมด้ำนเท่ำมุมเท่ำ โดยท่ี 3n   ท่ีแนบในรูปวงกลม
ใดๆ 
 จากที่เราทราบว่าผลรวมของมุมภายในของรูปวงกลมเท่ากับ 360  ซึ่งถ้าหากเราต้องการสร้างรูป    
n  เหลี่ยมด้านเท่ามุมเท่า โดยที่ 3n   ที่แนบในรูปวงกลมรัศมี R  ใดๆ เราสามารถสร้างได้ดังรูป 

 
 

 

 

 

 

 

 
ภำพท่ี 5 แนวคิดกำรสร้ำงรูป n  เหลี่ยมดำ้นเท่ำมมุเท่ำ โดยท่ี 3n   ท่ีแนบในรูปวงกลมรัศมี R  ใดๆ 

จากภาพที่ 5 และกฎของไซน์ (หน้า 5) ท าให้ได้ว่า AOB BOC  
ซึ่งท าให้ได้ว่า พื้นที่ของรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่ว AOB  

     
1

2
OM AB  

     
1

sin
2

R A BC  
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1

sin
2

R A l  

   1
sin

2
Rl A  

จากสามเหลี่ยม AOB  เป็นสามเหลี่ยมหน้าจั่ว และผลรวมของมุมภายในของรูปสามเหลี่ยมใดๆ เป็น 180   
ท าให้ได้ว่า 

พื้นที่ของรปูสามเหลี่ยมหน้าจั่ว AOB    1
sin

2
Rl A  

 

  

360
180

1
sin

2 2

nRl

 
 

 
 
 

 

 
  

1 180 360
sin

2 2

n
Rl

n

 
 
 

 

 
  

 180 21
sin

2 2

n
Rl

n

 
 
 

 

 
  

 90 21
sin

2

n
Rl

n

 
 
 

ตารางหน่วย 

 

ซึ่งจะได้ พื้นที่ของรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่ว  90 21
sin

2

n
AOB Rl

n

 
  

 
ตารางหน่วย -----------> 

พื้นที่ของรูป n  เหลี่ยมด้านเท่ามุมเท่า โดยที่ 3n   ที่แนบในรูปวงกลมรัศมี R  ใดๆ ที่ประกอบด้วย         

รูปสามเหลี่ยมหน้าจั่วที่เท่ากันทุกประการ n  รูป  90 21
sin

2

n
nRl

n

 
  

 
ตารางหน่วย -----------> 

 จากรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่ว BOC  ซึ่งเท่ากันทุกประการกับรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่ว AOB  ดังภาพที่ 5   
(หน้า 8) เป็นรูปสามเหลีย่มหน้าจั่ว 1 รูป ใน n  รูปที่เท่ากันทุกประการกับรูปสามเหลี่ยมหน้าจัว่รูปอืน่ๆ ที่เกิด

จากการแบ่งออกเป็น n  รูป ที่แนบในรูปวงกลมรัศมี R  ใดๆ ท าให้เราทราบว่า 360

n
   

และกฎของไซน์ (หน้า 5) ท าให้ได้ว่า  
sin B

R
   

sin

l

  

sinl B    sinR   
l  

  
sin

sin

R

B
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l     

360
sin

90 2
sin

R
n

n

n

 
 
 

 
 
 

 

ดังนั้นความยาวของฐานของรปูสามเหลี่ยมหน้าจั่ว ซึง่ยาว l  หน่วย ที่แนบในรูปวงกลมที่มรีัศมียาว R  หน่วย 
สามารถค านวณได้ดังนี้ 

l  
 

360
sin

90 2
sin

R
n

n

n

 
 
 

 
 
 

  หน่วย -----------> 

 
จากสมการที่  และ  จะได้ว่า 
พื้นที่ของรปู n  เหลี่ยมด้านเท่ามมุเท่า โดยที่ 3n   ที่แนบในรูปวงกลมรัศมี R  ใดๆ ที่ประกอบด้วย 
รูปสามเหลี่ยมหน้าจั่วที่เท่ากันทกุประการ n  รูป  

    

 2

360
sin

90 21
sin

2 90 2
sin

nn
nR

nn

n

 
  
     

  
    

  
  

 

    

 2

360
sin

90 21
sin

2 90 2
sin

nn
nR

nn

n

 
    

 
   

 
 

 

   
21 360

sin
2

nR
n

 
  

 
ตารางหน่วย -----------> 

 
ตอนท่ี 2 กำรศึกษำสูตรกำรหำพ้ืนท่ีของรูป n  เหลี่ยมด้ำนเท่ำมุมเท่ำ โดยท่ี 3n   ท่ีแนบในรูปวงกลม
ใดๆ ท่ีมี สมกำรรูปแบบท่ัวไปเป็น 2 2 0x y Ax By C      

 จากวงกลมใดๆ ทีม่ี สมการรปูแบบทั่วไปเป็น 2 2 0x y Ax By C      

 ที่มีรัศมี 
2 2 4

2

A B C
R

 
  และจากสมการที่  จะได ้
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พื้นที่ของรปู n  เหลี่ยมด้านเท่ามมุเท่า โดยที่ 3n   ที่แนบในรูปวงกลมรัศมี R  ใดๆ ที่ประกอบด้วย 
รูปสามเหลี่ยมหน้าจั่วที่เท่ากันทกุประการ n  รูป  

   

2
2 21 4 360

sin
2 2

A B C
n

n

    
       

 

   
 

2
2 2

2

41 360
sin

2 2

A B C
n

n

 
 

  
 

 

   
 2 2 41 360

sin
2 4

A B C
n

n

   
  

 
 

    2 21 360
4 sin

8
A B C n

n

 
    

 
 

หรือ   
 2 2 360

4 sin

8

n A B C
n

 
    

 
ตารางหน่วย ----------> 
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บทที่ 5 
สรุปผลกำรศึกษำและข้อเสนอแนะ 

     จากผลการด าเนินการศึกษาโครงงานประเภทสร้างทฤษฎีหรือค าอธิบาย เรื่อง การหาพื้นที่รูป n  
เ ห ลี่ ย ม ด้ า น เ ท่ า มุ ม เ ท่ า  โ ด ย ที่  3n   ที่ แ น บ ใ น ว ง ก ล ม ที่ มี ส ม ก า ร รู ป แ บ บ ทั่ ว ไ ป เ ป็ น 

2 2 0x y Ax By C      ในครั้งนี้ คณะผู้ศึกษาได้ข้อสรุปของผลการศึกษาดังนี้ 
 
วัตถุประสงค์ 

   1. เพื่อศึกษาสูตรการหาพื้นที่รูป n  เหลี่ยมด้านเท่ามุมเท่า โดยที่ 3n   ที่แนบในวงกลมที่มีสมการ
รูปแบบทั่วไปเป็น 2 2 0x y Ax By C       

 
ผลกำรศึกษำ 

สูตรการหาพื้นที่รูป n  เหลี่ยมด้านเท่ามุมเท่า โดยที่ 3n   ที่แนบในวงกลมที่มีสมการรูปแบบทั่วไป
เป็น 2 2 0x y Ax By C       

คือ   พื้นที่ =  2 21 360
4 sin

8
A B C n

n

 
    

 
ตารางหน่วย 

หรือ   พื้นที่ = 
 2 2 360

4 sin

8

n A B C
n

 
    

 
ตารางหน่วย 

 
ข้อเสนอแนะจำกกำรด ำเนินกำรศึกษำในครั้งนี้และครั้งต่อไป 

1. ควรศึกษาการหาพื้นที่ในสมการรูปแบบอื่นๆ 
2. ควรใช้โปรแกรมทางคณิตศาสตร์/วิศวกรรมศาสตร์/สถิติ ช่วยตรวจสอบความถูกต้องแม่นย า 

ของสูตร 
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บรรณำนุกรม 

มานพ ชัยดิเรก, 2553. รำกฐำนคณิตศำสตร์. ชลบุร:ี ชลบุรกีารพิมพ ์
  
พรรณี ศิลปะวัฒนานันท,์ 2521. คณิตศำสตร์ฉบับสมบูรณ ์ม.3(ฉบับปรบัปรุง 2533). กรุงเทพมหานคร: 
  ส านักพิมพ์ฟิสกิสเ์ซ็นเตอร์. 
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ภำคผนวก 
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ภำคผนวก ก 
ประวัติผู้ศึกษำ 
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ประวัติผู้ศึกษำ 

 
ชื่อ    เด็กหญิงฐิดาภา  ปกครองบ้าน   
วันเดือนปีเกิด   วันอังคาร  ที่ 21 เดือนกันยายน พ.ศ. 2547 
ท่ีอยู่ปัจจุบัน   บ้านเลขที่ 75 หมู่ 11  

บ้านพระเนตร ต าบลต้า อ าเภอขุนตาล  
จังหวัดเชียงราย รหัสไปรษณีย ์57340 

ประวัติกำรศึกษำ จบระดับช้ันปกีารศึกษาที่ 6 จากโรงเรียนอนบุาลบ้านพระเนตร 
ปัจจุบันก าลังศึกษาอยู่ใน ช้ันมัธยมศึกษาปีที่ 2/11 โรงเรียนเทิงวิทยาคม 
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ประวัติผู้ศึกษำ 

 
ชื่อ    เด็กหญิงเมธาพร  ประสพ   
วันเดือนปีเกิด   วันพฤหัสบดี ที่ 20 เดือนเมษายน พ.ศ. 2547  
ท่ีอยู่ปัจจุบัน   บ้านเลขที่ 209 หมู่ 4 บ้านเวียงหวาย  

ต าบลเม็งราย อ าเภอพญาเม็งราย 
จังหวัดเชียงราย รหัสไปรษณีย์ 57290  

ประวัติกำรศึกษำ จบระดับช้ันประถมศึกษาปทีี่ 6 จากโรงเรียนกฤษณาทวีวิทย์ 
ปัจจุบันก าลังศึกษาอยู่ใน ช้ันมัธยมศึกษาปีที่ 2/11 โรงเรียนเทิงวิทยาคม 
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ประวัติผู้ศึกษำ 

 
ชื่อ    นางสาววนัสนันท์ ผัดกันตุ้ย 
วันเดือนปีเกิด   วันอาทิตย์  ที่ 18 เดือนกรกฎาคม พ.ศ. 2546 
ท่ีอยู่ปัจจุบัน   บ้านเลขที่37 หมู่ 2 บ้านตับเต่า 

ต าบลตับเต่า อ าเภอเทิง 
จังหวัดเชียงราย รหัสไปรษณีย์ 57160  

ประวัติกำรศึกษำ จบระดับช้ันประถมศึกษาปทีี่ 6 จากโรงเรียนอนุบาลตับเต่า (ไคร้สามัคคีวิทยา) 
ปัจจุบันก าลังศึกษาอยู่ใน ช้ันมัธยมศึกษาปีที่ 3/10 โรงเรียนเทิงวิทยาคม  
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ภำคผนวก ข 
เอกสำรประกอบกำรศึกษำ 
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เลขที่ สพม.๓๖-น.๗๕๕๙/๒๕๖๑

เด็กหญิงฐิดาภา  ปกครองบ้าน

โรงเรียนเทิงวิทยาคม

ได้รับรางวัลระดับเหรียญทอง ชนะเลิศ

 กิจกรรม การประกวดโครงงานคณิตศาสตร์ ประเภทสร้างทฤษฎีหรือคำอธิบายทางคณิตศาสตร์ ระดับชั้น ม.๑ - ม.๓



เลขที่ สพม.๓๖-น.๗๕๕๘/๒๕๖๑

นางสาววนัสนันท์  ผัดกันตุ้ย

โรงเรียนเทิงวิทยาคม

ได้รับรางวัลระดับเหรียญทอง ชนะเลิศ

 กิจกรรม การประกวดโครงงานคณิตศาสตร์ ประเภทสร้างทฤษฎีหรือคำอธิบายทางคณิตศาสตร์ ระดับชั้น ม.๑ - ม.๓



เลขที่ สพม.๓๖-น.๗๕๗๐/๒๕๖๑

เด็กหญิงเมธาพร  ประสพ

โรงเรียนเทิงวิทยาคม

ได้รับรางวัลระดับเหรียญทอง ชนะเลิศ

 กิจกรรม การประกวดโครงงานคณิตศาสตร์ ประเภทสร้างทฤษฎีหรือคำอธิบายทางคณิตศาสตร์ ระดับชั้น ม.๑ - ม.๓



เลขที่ สพม.๓๖-ค.๑๒๑๘๒/๒๕๖๑

นางรัตติยา  วงศ์วุฒิ

โรงเรียนเทิงวิทยาคม

ครูผู้สอนนักเรียน ได้รับรางวัลระดับเหรียญทอง ชนะเลิศ

 กิจกรรม การประกวดโครงงานคณิตศาสตร์ ประเภทสร้างทฤษฎีหรือคำอธิบายทางคณิตศาสตร์ ระดับชั้น ม.๑ - ม.๓



เลขที่ สพม.๓๖-ค.๑๒๑๗๘/๒๕๖๑

นายอาหนึ่ง  ชูไวย

โรงเรียนเทิงวิทยาคม

ครูผู้สอนนักเรียน ได้รับรางวัลระดับเหรียญทอง ชนะเลิศ

 กิจกรรม การประกวดโครงงานคณิตศาสตร์ ประเภทสร้างทฤษฎีหรือคำอธิบายทางคณิตศาสตร์ ระดับชั้น ม.๑ - ม.๓


